MT 342 TOPOLOJI DONEM SONU SINAVI

SORULAR

. (X, 7) bir topolojik uzay ve 9B, 7 i¢in bir baz ve ) # A C X; 74, A lizerindeki alt uzay
(indirgenmis) topoloji olsun. B’ = {BN A : B € B} olarak tanimlayalim. 98’ niin 74 i¢in
bir baz oldugunu gosterin.

. (X, 7x), (Y, 7y) iki topolojik uzay olsun. (Her ikisinde de ¢arpim topolojisi kullanildiginda)
X xYile Y x X in homeomorfik oldugunu gosterin. (Yol Gosterme: f(x,y) = (y,x) in bir
homeomorfizma oldugunu gosterin. Carpim topolojisinin bazindan yararlaniniz)

. (X, d) bir metrik uzay ve 7, X tizerinde d metriginin tanimladigi topoloji olsun. B = {B,(z) : ¢ € Q}
olsun. B nin 7 i¢in bir baz oldugunu gosterin. (Yol Gosterme: Her agik aralikta en az bir
rasyonel sayimin var oldugunu kullanin )

. X ={f € R[z] : der f(x) < 3} (derecesi en gok 3 olan polinomlarin kiimesi) olsun.
d(f,g) = Zizl |f(n) — g(n)| olarak tammlansin. d nin X i{izerinde bir metrik oldugunu
gosterin.

X = R27 dX<pa q) - max{|x1 - :L'2|a |y1 - y2|}) (p(xl)yl)7Q(x2’y2)) Y = Ra dY(l‘7y) - |‘T - y|7
f: X =Y, f(xr,y) =z — 2y olsun. f nin diizgiin siirekli oldugunu gosterin.

. (X, d) bir metrik uzay a € X,r > 0 olsun. F' = {z € X : d(z,a) < r} kiimesinin (d nin
X tizerinde tanimladigi metrik topolojiye gore ) kapali bir kiime oldugunu gosterin. (Yol
Gosterme: tiggen esitsizligini kullanarak (z € F€ ise B.(x) C F° olacak sekilde bir ' > 0
say1st bularak ) F° nin bir agik kiime oldugunu gésterin)

R: Gergel (Reel) sayilar Q: Rasyonel Sayilar,
(X, d) bir metrik uzay olmak tizere) B,(x) = {y € X : d(x,y) < r}
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