e : C(la,b];R) = R, 1.(f) = f(c) fonksiyonun her noktada siireksiz olugu:

X =C([a,b];R) ={f|f : [a,b] = R, f siirekli} ve ¢ € [a,b] (Se¢ilmig) herhangi bir nokta olmak
uzere:

e : C(la, 0; R) = R, wc(f) = f(c)

seklinde tamimh fonksiyon (X tizerinde dx(f, g) f |f(x ()| dz metrigi ve R de mutlak deger
metrigine gore) her noktada siireksizdir. (X iizerinde supremum metrigi kullanildiginda ise diizgiin
stireklidir.)

Bir ¢ift £, > 0 sayilar verilsin, énce dx(h,0) < d ve h(c) = ¢ olacak sekilde (¢ ve ¢ ya bagl) bir
h = h. s € X varoldugunu gosterecegiz.
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olsun. Vz € R i¢in h(z) > 0 dir ve h(c) = € dir. h nin graﬁgl ile z ekseni arasindaki bélge, tabani
yiksekligi € olan bir ikizkenar ticgendir. Bu ti¢genin alanl < dir. Buradan
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(bu esitsizlik her ¢ € R igin dogrudur) elde edilir.

Simdi herhangi bir fy € X alalim, . nin f; da siireksiz oldugunu gosterelim.

Herhangi bir cift €, > 0 sayilan i¢in f = fy + h.s fonksiyonu icin (yukarida gosterildigi gibi)
dx(f, fo) = [, h(w) dz = dx(h,0) < § olur. Ama dy (Ve(f), ve(fo)) = |f(c) = folc)] = |h(c)| =€ £
dir. Bu da (g > O ne olursa olsun) istenen 6zellikte bir 6 > 0 sayisinin var olmadigi anlamina gelir.
1. her noktada stireksizdir.

(h nin ozelliklerine bakarak, énce, 1. nin 0 da siireksiz oldugunu gosterdigimizi farkedebilirsiniz.)



