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2 Limit, Turev
Asgagidakileri gosteriniz:
(a) lim,,,,(az +b) = az + b (a,b € C)

(b) lim,_,,, z = 2

(c) lim, o % =0

. Asagidaki limitleri hesaplayiniz:

a)hmz—>z0 Zirm (ZO 7é 07 nc N) b) hmz_” Zii—_ll

lim, ., f(2) = wy ise lim,_,, | f(2)| = |wp| oldugunu gosteriniz.
Az = z — zg oldugunu gozoniine alarak

lim, ., f(2) = wo < lima.—0 f(20 + Az) = wy
onermesini gosteriniz.

. Asagidakileri gosteriniz:

a) lim, % =4 D) lim, ,; ﬁ =00 c¢)lim, Z;fll = 00
Tiirevin tammindan yararlanarak f(z) = 1 fonksiyonunun tirevinin f'(z) = =
oldugunu gosteriniz.

f(z0) = g(z0) = 0 , ['(20), ¢'(20) var ve ¢’(z) # 0 olsun. Tanimdan yararlanarak
lim,_,,, ggzg = g,(zo) oldugunun gosteriniz.

Tiirevin tamimindan yararlanarak agagidaki fonksiyonlarin tiirevinin olmadigini
gosteriniz:

a) f(z) =z b) f(z) =Rez ¢) f(z) =Imz=z

Tiirevin tanimini kullanarak agagidaki fonksiyonlarin tiirevinin varhigini aragtiriniz:

a) f(z) =2Zx b) f(z)=(x+y)Rez ¢) f(2) =2Imz

2 0i
flz)=47 e ?se fonksiyonu veriliyor.
0 z2=0u1se

(a) z = 0 ise gergel ve sanal eksenler boyunca sifirdan farkli her noktada ﬁ—fg =1
oldugunun gosterin.

(b) y = = boyunca i’” = —1 oldugunun gosterin.

(¢) f'(0) tirevinin var olmadigin gosterin.

Asgagidaki fonksiyonlarin tiirevinin var olmadigini gosterin:

a)f(z)=z2—2 b) f(z)=2z+izy® c) f(z)=e"e ™

Asgagidaki fonksiyonlarin f'(2) ve f”(z) tiirevlerinin her yerde var oldugunu gésteriniz
ve bu tiirevleri bulunuz.

a) f(2) =iz4+2 b) f(z) =eTe ¥

Asagidaki fonksiyonlarin tiirevlerinin varligini arastirmiz ve var ise tiirevlerini
bulunuz:

a) f(z) =2 +iy® b) f(z) =zImz ¢)f(z) =4, 2#0
d) f(z) =T es, r>0, a<l<a+2r
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f(z) = 2% +i(y — 1)? ise sadece z = i de f'(z) = 32? oldugunu gosterin.

(2) = =, z# 0 1ise

0, z=01se
bu noktada tlirevin olmadigini gosterin.

veriliyor. z = 0 da C-R denklemleri saglandigi halde

Asagidaki fonksiyonlarin tam fonksiyon oldugunu gosterin:
a) f(z) =3z +y+i(3y —x) b) f(z) = e ¥Ysinx —ie Y cosx

Agagidaki fonksiyonlarin hi¢ bir yerde analitik olmadigini gosterin:

a) f(z) = 2zy +i(z?* — y?) b) f(z) = e¥e™ c) f(z) =xy +1y

f(z) = /F % r >0, —1 < 0 < 7 fonksiyonunun tamm kiimesinde analitik
oldugunu gosterin.

Asagidaki fonksiyonlarin harmonik olduklarini gosterip harmonik egleniklerini bu-
lunuz:
a) u(z,y) =2z — 2® + 3xy* b) u(z,y) =sinhzsiny c) u(r,0) =3 cos 30

Asgagidaki fonksiyonlarin harmonik oldugu kiimeyi bulun:
a) f(z) = Re (m> b) f(2) = Re (e%)

Bir D bolgesinde u ve v birbirlerinin harmonik eslenigi ise u ve v nin D de sabit
olduklarimi gosteriniz.

Agagidaki fonksiyonlarin analitik olup olmadigini aragtiriniz:
a) f(z) =243z b) f(z) =Inr+if, r>0, -5 <0< 73



