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I.ne€Nvew#1, w"=1ise 1+ 2w+ 3w?+ -+ nw" ! 1 hesaplamak.
(1+w+w?+--+w"! =0 oldugu daha once gosterildi.)
Birinci Coziim:
142w+ 3w® + - - + nuw" ™!
=n(l+w+w?+---+w" 1) —(1+(1+w)+(1+wtw?)+- -+ (1+w+- - - +w"?))
w0 (4 e
= —(n-1)—(w+w+-Fuw ) =—"tnh-1+w+w+- - +w"?))

= hiln—0) = 2

Ikinei ¢oziim:

2" -1 = (1424224 +2")(2—1) 6zdesliginde her iki tarafin tiirevi alinarak
m+1)z2"=1+22+322+--+nz"H(z—1)+ (1 +z+22+---+2") elde edilir.
z yerine w konur ve 1 +w + w? 4+ -+ + w" ! = 0 ve w" = 1 oldugu kulamlarak
n+1=(1+2w+3w?+---+nw" ) (w—1)+ 1 olusundan yine

142w+ 3w + - - - + nw" ' = = bulunur.

2. |w| < 1 olmak fizere:
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Zz—w
|z|§1<:>’ ’
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-
oldugunu gosteriniz.
= yoni: |z] <1 olsun.
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z—w|" [(z-w z—w)  (z-w)(Z—w)  2Z— 20— wZ+ww
1 —wz l—wz) \1—wz) (1—wz)(l—wz) 1—20—wZ+ 220w
122 + Jw|* — 2Re(z2w)

1 —2Re(zw) + |2[?|w|?
(1 =12 (1 — |w]?) > 0 olugundan |z|> + |w|*> < 1+ |z]*|w|? elde edilir. Her iki
taraftan 2 Re(zw) gikarilarak

|22 + |w|? — 2Re(zw) < 1 — 2Re(zw) + |2*|w]?

<1

_ 2 2 2_9R —
bulunur. Bu da i fu = 2" + vl - e(z) < 1 olmasi demektir.
1 —wz 1 —2Re(zw) + |z|*|w]|?
o venit o — STW | 4w z’—w’bl
yonu: z = —, w = —w olsun. z = — = — ulunur.
1—wz 1+ w2 1—w'z
_ VN
=|lw| <1lvelz'| = - fU < 1 oldugundan 1. kisstmdan dolay1 |z| = %
w 1 ! < 1oldugundan 1. k dan dol
—w=z —w'

elde edilir.

3. w = z'/? esas dal olmak iizere, z = 0, y = x ve y = 1 dogrulan ile siirlanan

bolgenin gorintiisiini bulunuz.

Cozim:

Bolge ve egriler 1. Ceyrekte oldugundan sadece x > 0 ve y > 0 saglayan nok-
talar1 incelemek yeterlidir. = = 0 (Argz = 7) yan dogrusu, Argw = 7 yan
dogrusuna, y = x (Argz = 7) yar1 dogrusu ise Argw = § yar1 dogrusuna doniisiir.

w diizleminde hangi egrinin (z = w? doniigimi altinda) y = 1 dogrusuna
doniigtiigiini bulahm. 2z = w? = (u + w)? = (v* — v?) + i(2uv) oldugundan
uv = 3 egrisi (hiperbolil) y = 1 dogrusuna doniigiir (iki kanadmn herbiri y = 1

1



dogrusuna gonderilir). Argw = %Argz € (0, 7) oldugundan y = 1 dogrusu uv = %
hiperboliiniin I. ¢eyrekteki kanadina (u,v > 0 parcasi) gonderilir.

4ow=22= (2= \fres, (r>0,0<6<2r) ve0<a < bolmak
lizere, y? = 4a®(z + a?) ile y? = 4b*(x + b?) parabolleri arasinda kalan bolgenin
goriintiisiinii bulunuz.
Cozim:
Once w diizleminde hangi egrilerin bu egrilere doniistiigiini bulalm.
z=w?= (u+iv)* = (u® — v?) +i(2uv) oldugundan z = u? — v?, y = 2uv olur.
w diizlemindeki egrilerin denklemleri
(2uv)? = 4a*(u® — v + a?) ve (2uv)? = 4b*(u* — v? + b?) olmahdir. Bunlar
sadelestirilirse (u? + a?)(v? — a®) = 0 ve (u® + b*)(v? — b?) = 0 egrileri bulunur.
Bunlar da sirasiyla v = +a ve v = £b dogrularndir. a > 0, b > 0 oldugundan ve
21/2 nin argiimenti (0, 7) arasmda olmasi gerektiginden v = a ve v = b dogrular
verilen parabollerin goriintiileri olur. Paraboller arasindaki bolge de dogrular
arasindaki bolgeye (sonsuz yatay seride) gonderilir.

5. w = 1 altmda 2® — y® = 1 hiperboliiniin doniistiigii egriyi bulunuz.
Coziim:
z = % oldugundan z = ugivz, v = u;ﬁﬂ olur . Oyleyse (uQ—Lﬂ)2 — (u;—fqﬂ)Q =1
olur. Bu denklem diizenlenirse u? —v? = (u?+v?)? elde edilir. Bu egriyi Kutupsal
koordinatlarda (u = rcosf, v = rsinf) yazalm:

r?(cos® § — sin? @) = r*
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denklemi diizenlenirse 7* = cos 26 egrisi (Bernoulli nin Lemniskat1) oldugu goriiliir.




