Tam Sirali cisimler Sayilamazdir:

Teorem: Tam, siral bir cisim sayilamaz bir kiimedir.
Ispat: F', bir tam siral cisim ve f : N — F' bir fonksiyon olsun.
f nin orten oldugunu varsayip bir geligkiye ulagacagiz.

I = Jay, b)) = [f(1)+1, f(1)+2] olsun. Iy; f(1) ¢ I; olacak sekilde, kapali ve siirli, 1 birim uzunlugunda
bir araliktir.
I i g egit (kapal) alt araliga ([ag,
uzunlugu % olur.
Bu ti¢ alt araligin arakesiti bog oldugu igin, f(2), bu araliklardan en ¢ok ikisine ait olabilir (hi¢ birine ait de
olmayabilir), en az birisine ait degildir.
f(2) yi icermeyen alt araliga (birden ¢ok ise, araliklardan herhangi birini segip), ona I = [ag, bs] diyelim.
I, C I, dir, f(2) ¢ I ve I, nin uzunlugu % olur. Timevarimla, Vn € N igin, I,,.1 C I, ve b, — a, = 3"%1
ve f(n) ¢ I, olacak sekilde I, = [a,,b,] araliklar1 olugturabiliriz. Tam sirali cisimlerdeki icige araliklar
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,b1] alt araliklarima) bolelim, herbirinin

ozelliginden (ve inf{b,—a, : n € N} = 0 oldugundan) ﬂ I, = {a} olacak sekilde tek bir o € F' elemani vardir.

n=1
f nin 6rten oldugu varsayildigy igin, f(ng) = « olacak sekilde bir ny € N vardir. Dolayisiyla, f(ng) € ﬂ I,
n=1

yani Vn € N igin f(ng) € I, dir. Ama, I, araliginin se¢iminden dolay1, f(ng) ¢ I,, oldugunu biliyoruz.
Celigki.



