MT241 Analiz III Yariyilsonu Simavi 13.01.2009
Ogrenci No, Adl SOYAAL fu.viviviiieiiiiieies oottt eaeee et ss e nas

Kurallar. Verilen alan diginda yazilan yazilar cevap olarak puanlamada dikkate alinmayacaktir. Asagida verilen
(1),(ii) ve (iii) dnermelerini kamtlamaksizin kullanabilirsiniz. Sinav 60 (45 bonus) puan iizerindendir.

(i) &y =1+3+---+ L —Innise limz, =~ € R dir.
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(44) limz, = oo ise lim =2 =0 dir. (iii) 1 <y ise Iny <y — 1 dir.
1. (15 puan) Asagidaki bosluklari doldurunuz.
a. (Monoton Yakinsaklik) (z,) bir dizi olsun. () «.oeccevvreeinieeniiiiniiiniiene VE e ise
(Z1) cevreeiieene e tar.
b. (R gergel sayilar cismi tamdir) A, R nin bog ..c.ccoovveenieeniciineene. bir alt kiimesi ve A nin tistten..........ccooeeeeeiiiiiiieeenen...
ise
.................... AE i,
vardir.

c. (Seriler igin Cauchy Kriteri) >_°7 | a,, bir seri olsun. Verilen her her ¢ > 0 igin 6yle bir N € N bulunabilsin

n=1
ki, n>.ieeiiiee. ve k € N ne olursa olsun

)

OlUyOrsa Seri......coceeuvvveveeereeennnnnn.

d. (Serinin yakmsakhgmm ve toplamimn tanimm) y > a, bir seri olsun A, = > ;_; a; olarak tamm-
lanan (A;) dizisine Serinin .......c..cccceeee covienienieneeenne. dizisi denir. Serinin yakinsak olmas: i¢in
gerek ve yeter kogul (.....cccoovoeeennnen. ) dizisinin yakinsak olmasidir. Seri yakinsak ise serinin toplami

Hm..oovieiin, olarak tanmimlanir.

e. (Pozitif terimli bir serinin yakimsakhk kriteri)} -, a, pozitif terimli bir seri ve serinin kismi toplamlar
dizisi Sy, = a1 + ... + @y O1SUN. (S1) wevveeiieiiii e 186 D0 G v tar.

n—11
n

2. (10 puan) z, =1—3+---+ (1) olsun. H, = Y_;'_; + koyalim. Asagidaki 6nermeleri kamtlaymiz.

a. zoy, = Ho, — H,, dir.



b. lim z, = In2 dir. (Ip ucu: (i) yi ve (a) y1 kullaniniz.)

3. (10 puan) 3°°° | d,, pozitif terimli waksak bir seri ve D,, = >°;_, dj olsun. >o° | 5 serisinin yakinsak oldugunu kanit-

lamak istiyoruz. Bunun i¢in agagidaki énermeleri kanitlayiniz.

iqadn 1 _ 1 1
a) n>2 isept < 5, — p, dir.

b) S, = ZZ=1 g—’% olsun. n > 2 ise S,, < % dir.

¢) 30 | Ly yakinsaktir.
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n

4. (10 puan) > 07 | L 1raksak oldugunu kamtlamak istiyoruz. Bunun i¢in asagidaki énermeleri kamtlaymiz.

a) Her 1<niginln(n+1)—Inn=1In(1+ 1) <1 dir.



b) Her 1 <ni¢inIn(n+1) < H, =Y ,_; ¢ dir.(Ip ucu : (a) y11,2,...,n igin yazip toplaymiz.)

c) %% Liraksaktir. (Ip ucu : (b) yi kullamirsak lim H,, limiti ne olur?)

n=1n

5. (15 puan) Asagida genel terimleri verilen serilerin yakinsakligini inceleyiniz.

(a) an = —T= ( Ip ucu : (i) de z, = /n almz ve seriyi uygun bir b, = = serisi ile kargilagtirimz.)

2
(b) an = ?27511))!




() an=(-1)"""In (1+ %)

6. (5 puan) 0 < X olduguna goére y_ -, aESY serisinin toplamim bulunuz.

2
(n+X+2)



