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Ogrenci No, Adl SOYAAI :.....cooooviiiiiiies oo e

Kurallar. Verilen alan diginda yazilan yazilar cevap olarak puanlamada dikkate alinmayacaktir. Asagida verilen
(1),(ii) ve (iii) 6nermelerini kanitlamaksizin kullanabilirsiniz. Smav 61 puan iizerindendir.

(i) Her n € Nigin (1+ 2)" <3 dir. (43) Im™®22 =0dir. (iii) 0 <yise lny <y —1 dir.
SORULAR
1. Asagidaki bogluklar1 doldurunuz.

Monoton Yakmsaklk) (z,) bir dizi olsun. () «ococevrveeniiiiniiiinicenne. VE teteeeiree ettt ise

(
(1) veereeneene e tir.
(

a. (3 puan)

b. (3 puan) (R gercel sayilar cismi tamdir) A, R nin bog ..c.ccceovveeriiiiniieineenne. bir alt kiimesi ve A GiStten..........coovevvriirrieeereiinnnn.

1se

vardir.

c. (3 puan) (Diziler i¢in Cauchy Kriteri) Bir (x,,) dizisinin .........c.cccoceernnn olmasi igin gerek ve yeter kogul verilen her
......... >.veveeeee. ig¢in nym > N oldugunda

olacak sekilde bir N € N bulunabilmesidir.

d. (3 puan) (Bir dizinin limitinin co olmasi tanimi) (2, )bir dizi olsun Verilen her ............ S 1GIN o > e
oldugunda

olacak gekilde bir ................. € N bulunabiliyorsa lim x,, = co olur.

e. (3 puan) (Pozitif terimli bir serinin yakinsaklik kriteri)) ™~ | a, pozitif terimli bir seri ve serinin kismi toplamlar
dizisi S, = a1 + ... + a,, olsun. (S,) Gstten.......ccocceevvveennnras ise Z:’:l gy e tr.

2. (10 puan) Y7 | % serisinin toplamm bulunuz.

oldugundan, bu esitligi 1,2, ...,n i¢in yazip taraf tarafa ....................... serinin S;, kismi toplami igin

elde edilir. O halde

dir. Dolayisiyla serinin toplami ...........cceceeeeennnnn. olur.

2. Asagidaki énermeleri kanitlayiniz.



a. (6 puan) > ° | a, pozitif terimli bir seri, (¢,) pozitif terimli bir dizi ve A > 0 olsun. Her n € N i¢in

)\an § Cp — Cn41

o0

. o'e) . .
ise Y ", an serisi yakinsaktir (",

ay, serisinin n. kismi toplami S,, = aq + ... + a,, olsun).

b. (4 puan) 0 <p € Rolsun. > o, -1 In(1+ 1) serisi yakinsaktur.

n=1 n?p

3. Asagidaki bogluklar1 doldurunuz.

a. (2 puan) (a,) pozitif terimli bir dizi ve (ay,) dizisi ....ccocvvereneeennnee. olsun. Isaret degisimli 7, (-1)" ' a,
serisinin yakinsak olmasi i¢in gerek ve yeter kogul .........ccoooeviiiiiiiiiiiininiinnnnnn. olmasidir.
b. (8 puan) Y00, (—1)"" 1% gerisinin yakinsak oldugunu gosterelim. a, = " koyalm. 3 < n ise
0 < =g, dir. (i) den dolay1 3 < n ise
1 n
(1 + ) <3< ==
n
(143)
1+ - < ==
n
(4 1) o e
............ In(n+1) < ......lnn=
In........... In............
<
O halde ......cccoceeeiinnn. dizisi .oooiiiiiii dir. Ayrica (i¢) den dolay:
In............
lim = s
oldugundan, isaret degigimli seri testinden dolay1 >~ . (—1) Qpy SETIST oveveriiiiiiiieeees tir



4. 0 < c€ R ve g(z) = 2® olsun.

a. (3 puan) |z —c| < cise [g(z) — | < 7c¢? | — ¢| oldugunu kamtlaymz. (YG. 23—c® = (z — ¢) (2% + ac + ¢?)
ve |z —¢| < cise 0 <z < 2¢ dir.)

b. (3 puan) Verilen her € > 0 i¢in 0 < |z — ¢| < § oldugunda ‘g(m) — 63’ < ¢ olacak sgekilde bir § > 0 bulunuz.

6. (10 puan) A = [0,00) olsun. f: A — R smrh ve g : A — R olsun. lim, o g(z) = 0 ise lim,_, f(z)g(z) = 0 oldugunu
kanitlayan asagidaki bosluklar: doldurunuz.

f A — R sirh oldugundan her x € A igin |f (z)] < M olacak sekilde bir M > 0 vardir. ¢ > 0 verilsin.
lim, o g(z) = 0 oldugundan

olur. Dolayisiyla lim, o f(z)g(z) = 0 dir.



