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Kurallar. Asagida birtakim 6nermeler ve bir takim eksiklerle bu 6nermelerin kanitlar: verilmigtir. Kanmtlardaki
bosluklar1 doldurunuz. Verilen alan disinda yazilan yazilar cevap olarak puanlamada dikkate alinmayacaktir. Asagida
verilen (i),(ii) ve (iii) 6nermelerini kanitlamaksizin kullanabilirsiniz.
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1. ACR,ce A olsun. f: A— Rsmrh ve g: A — R olsun. lim,_,. g(z) = 0 ise lim,_,. f(2)g(z) = 0 oldugunu

kanitlayiniz.

e f: A — R smurh oldugundan her x € A igin |f (z)| < M olacak sekilde bir M > 0 vardir. & > 0 verilsin

lim, . g(x) = 0 oldugundan
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olarak tanimlansm. lim 1 f(z) =
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3 dir. ce Rve c# 3 ise lim, . f(x) limiti yoktur.
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olarak tanimlayalim. O zaman bu dizinin terimleri .............cc.cc...... ve her n € Nicin .......... e dir
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limz, =...... ve lim.......... = .
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Hmoe (e ) =lim....... = e ve m..... (coeeeee. )=lm.cccoernnene = e



3. A=(0,1) ve f : A — R fonksiyonu f (z) =

olarak tanimlanan fonksiyon olsun.

lim [ (x) =

ceA
oldugunu kanitlayiniz.
e r € Aisey=e”>0olup (i) den
"""""""""""""" T S,
buradan
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oldugu goriiliir. € A ise 0 < x olup yukaridaki (*) esitsizligini ................ ile bolerek
............... < e
bulunur. Bu esitsizligin her iki tarafinda bulunan fonksiyonlarin ..............c..c....... igin limiti ........... dir.
O halde
lim f(z) =
r—0
TzEA
olur.
4.
a) 3220 (—1)" " L serisi p > 0 ise yakinsak aksi halde waksaktur.
b)> 7, (\/n +1- \/ﬁ) cosnz serisi her x € R ve k € Z igin x # 2k7 ise yakinsaktir.
¢) Y02 ay serisi yakimsak ve limna, = 0ise > n(a, — any1)
serisi de yakinsak ve > °° | a, serisi ile ayni toplama sahiptir.

e a) Bu seri a, = = le seridir.0 < p ise (@y,) dIiZIST «ooooverieiiiiis e
VE i = oldugundan seri ......c.oeccuvvveeereeennn. seri testi nedeniyle yakinsaktir.
p<0 ise‘( "t Ll =n"P dizisinin ..o degildir. O halde seri raksaktir.

® b) a, =cosnT ve by = .ccoeeienens — e koyalim. (iii) den dolay1 (a,,) nin kismi toplamlar dizisi (A,)
ise

o | < s
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oldugundan (A4,,) dizisi ......ccoceernenne dir. Ayrica
O<bn= o
dir. Buradan (b,,) dizisinin .......cccceccevves weenienieneenn V€ iiiiiiie e =S ETIT oldugu kolayca
goriiliir. O halde seri.......cccoeeeeeeeenennn. testi nedeniyle yakinsaktir.



e 0)A, =1 _jarve S, =, k(ar — agy1) koyalm.
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>S°°° | ay, serisi yakimsak oldugundan lima,, = 0 dir. Ayrica varsayim geregince lim na,, = 0 dir. O halde

n=1

lim .S,, = lim A4,,

elde edilir. Dolayisyla >-°° | n(a, — an1) serisi de yakinsak ve Y7 | a, serisi ile ayni toplama sahiptir



