MT 241 Analiz 3 Sorular 4

Cauchy Dizileri
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(x,) smurh bir dizi ve (y,), (z,) nin yakinsak bir alt dizisi, limy, = x
olsun. Eger Vn € Nicin a < z,, < b ise a < x < b oldugunu gosterin.

. Iki Cauchy dizisinin toplammin ve farkinin da Cauchy dizisi oldugunu

gosterin.

. * Iki Cauchy dizisinin carpimmm da Cauchy dizisi oldugunu gosterin.

Boliimii (tanimh ve) de Cauchy dizisi olan iki Cauchy dizisi bulun.

. Boliimii (tanimli ve) de Cauchy dizisi olmayan iki Cauchy dizisi bulun.

(x,) siurh bir dizi ve (y,), 0 a yakinsayan bir dizi ise (z,y,) dizisinin
de sifira yakinsadigini gosterin.

(x,) bir Cauchy dizisi ve (y,), 0 a yakinsayan bir dizi ise (x,y,) dizisinin
de sifira yakinsadigini gosterin.

() smrh bir dizi X = {z : limy, = x o.5. bir (y,) alt dizisi vardir}
olsun. Vn € Nigin m < x,, < M ise X C [m, M| oldugunu gosterin.

* (2,) siurh bir dizi X = {z : limy,, = x o.g. bir (y,) alt dizisi vardir}
olsun. limsup(z,) = sup X, liminf(z,) = inf X olarak tanimlanir.
limsupzx, € X ve liminf z, € X oldugunu gosterin.

* (x,,) sinirh bir dizi X = {z : limy, = x o.3. bir (y,) alt dizisi vardir}
olsun. X in kapali bir kiime oldugunu gosterin.

* (x,) smurh bir dizi olsun. Eger liminfz, = limsupz, = x ise
lim z,, = x oldugunu gosterin.

FACRvex e A (A Ann yigilma (=limit) noktalarmimn kiimesi)
olsun. Vn € Nigin x,, € A, x,, # = ve lim x,, = = olacak sekilde bir (z,,)
dizisinin varoldugunu gosterin.



