MT 241 Analiz 3 Sorular 1

Tumevarim:

1. Vn € N igin 5*® — 1 sayisin 8 ile (kalansiz=tam) béliinebildigini
gosterin.

2. Vn € N icin 2"! < n! oldugunu gosterin.
3. Vn € N, n >4 igin 2" < n! oldugunu gosterin.
4. k € Nolsun. Vn € Nicin k" < k¥(n — 1)! oldugunu gosterin.

5. (Bernoulli Esitsizligi) Vx € R, z > —1ve Vn € Nigin (1+2)" > 1+nx
oldugunu gosterin.

6. Vn € N, nZQigin%+\%+%+---+\%> n oldugunu gosterin.

7. Hern € Nve heraq,as,...a, € R, a; > Oiginw > Yajag - - ay
oldugunu ve esitligin sadece a; = ay = --- = a, iken saglandigim
gosteriniz (Aritmetik-Geometrik Ortalama Esitsizligi).

Gercel (Reel) Sayilar:
1. A=(-2,5) olsun. sup A =5, inf A = —2 oldugunu gosterin.

2. ) # A C R olsun. A alttan simrh olsun. —A = {—x : x € A} olarak
tammlayalim. —A nin iistten sinirh oldugunu gosterin. inf A = —sup(—A)
oldugunu gosterin.

3. 0 #AACR, ceRolsun. c+ A= {c+a:aec A} olarak tammlayalim.
A tstten (alttan) sirh ise sup(c+A) = c+sup A (inf(c+A) = c+inf A)
oldugunu gosterin.

4. ) # AB C Rolsun. A+ B ={a+b:a€ A b€ B} olarak
tammlayalim. A ve B iistten (alttan) sinirh ise sup(A + B) = sup A +
sup B (inf(A + B) = inf A + inf B) oldugunu gésterin.

5.0 # A,B C [0,+00) olsun. AB = {ab : a € A, b € B} olarak
tamimlayalim. A ve B flistten siirh ise sup(AB) = sup A - sup B
oldugunu gosterin.

6. A={1—2:n €N} olsun. sup A ve inf A y1 bulun.

7. Bir kiimenin bir iist (alt) s o kiimeye ait ise , o iist (alt) smur
supremum (infimum) olur.



10.

11.
12.
13.
14.

Lineer sirali bir kiimede her (bos olmayan) sonlu alt kiimenin bir mak-
simumu ve bir minimumu vardir.

A={3-1:neN}olsun. supA ve inf A y1 bulunuz (ve tahmininizi
ispatlayin).

A={0.7,0.77,0.777, ...} ise sup A ve inf A y1 bulunuz (ve tahmininizi
ispatlayimn).

r € Q ise 22 # 2 oldugunu gosteriniz.
p bir asal say1 olsun. x € Q ise 22 # p oldugunu gosterin.
p bir asal say1 olsun. z € Q ise 2° # p oldugunu gosterin.

p bir asal sayi;, n € N, n > 1 olsun. x € Q ise 2" # p oldugunu
gosterin.



