MT 132 Analiz II
FINAL COZUMLER
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(a) Her n € Nigin

Kargilagtirma testinden ) ) de raksak olur.

(b) g(x) = ::5(—1)”9;“ olsun. K.S.T-T. Tirevlenebilmesi teoreminden (|z| < 1 i¢in)

% = :i%(—l)”x" = 141rz = a(ln(l + xz)) olur. O.D.T. nin bir sonucu olarak

g () =In(l+2)+ C os. bir C € R vardir. z = 0 konursa C' = 0 bulunur. Yani

(|x| < 1igin) In(1+2x) = :2%(—1)”“";“ olur. z yerine (x +1)? konursa (|Jz+1| < 1

icin)f(z) = In(1+ (z+1)%) =Y. 2 (-1)" % elde edilir. (a3, (z + 1) ter-
iminin katsayisi olmak iizere) f19%(—1) = 103! ajo3 . Bu kuvvet serisinde (2 + 1)'%3

terimi yoktur, yani ajo3 = 0 dir. Oyleyse f(103) )(—1) = 0 bulunur.
(a) Bolge B : 1 < 2 < 3, —vV22 -1 < y < V22 —1 olarak yazlabildiginden

o LT lur. Bélge z ek trik oldugund
T T o 75 Olur. Bolge x e senine gore simetrik oldugundan
y = 0 olur.
(b) f(z) = m olsun. [1 +00) araliginda f nin azalan ve stirekli oldugu agikardur.
Integral Testinden S m serisi ile f1+°° (x) dz (1. tip 6zge integrali) aym karak-
da (u=14+Inz) _4 . 1
terdedir. [ m = s 0 lime o f1 z(1+1nz) =limp joel — g = 1
oldugundan fl ) dx 6zge integrali yakinsaktir. Integral testinden > m
yakinsaktir.
e tegrali L. ti IL. tip degildi 4 al IL t
(a) i \/27 ozge integrali 1. tip veya ip degildir. ¢ =4 alip f2 xQ — (IL. tip)
400 (z=2secl) r 9sechtand df _

ve |, T (. tip) 6zge integralleri olusturalim. [ —< 7 = S =
dx

In|sec + tan 6| + C' = In |2 + YZ=1| + C sonucunda limp_ ;o f4 =
Hmp_ oo In [ + YE=1 — In(2 + \/_) — 400 oldugundan [ \/g% (L. tip) Ozge
integrali iraksaktir, dolaylslyla f2 \/f ozge integrali 1raksakt1r

(b) 9 =322 + 4y = 0 & = 2y + 4z = 0 Kritik noktalar: (0,0),(§, %), ve P — 6,

ox?
giy]; =2 882g - dy&r =4, A(0,0) = —16 < 0, (0,0) da eyer noktasi var. A(§, 53%) >0

ve %(g =8%) > 0 oldugundan (£, =°) da yerel minimum vardr.

3
(a) x =12, y =13t € [-1,V/3] seklinde parametrize edilebilir. L = f\/g VA2 + 9t dt =
3 3/2
[V VIO dt = — [° 1A+ OF di+ [V t/I+ 08 dt = —L84+13YB 1 14 ¢ /oi)"

(b) Kesisme Noktalari: 14cosf = 2secf, cos? 0+cos—3 =0, (t = cost) t*+t—32 =0,
t = % (cos B # —%), ¢ = +% olur. Bu arahkta 1+ cosf > §sec€ > 0 oldugundan,

Alan:% f§§(1+COSQ)2 ( sec)? df = fo (1 + cosf)? — ( sec)? df = _9\/%%

(a) & 6M = %, & = J;T_;Q)Q %A; 9N oldugundan M dz + N dy kapal form

deglldlr dolayisiyla Tam dlferan51yel degildir.
(b) P = 2N = ﬁ olsun %—]\; = %2 oldugundan ((0,0) 1 icermeyen) her bélgede
M dz + N dy, kapal bir formdur. B, (0,0) 1 igermeyen herhangi bir konveks kiime



(6rnegin y > 0 bolgesi) olsun, Konveks Bolgelerde Kapali Formlarin Tamhigi Teore-
minden, M dz + P dy B bolgesinde Tam Diferansiyel olacaktir.

(¢) flz,y) = [ M(z,y)ds = fgf—indx = Arctan % oy ) olur. 2 5 = (4x§iz s+ ¢'(y) = P(z,y)
olugundan ¢'(y) = 0 ve ¢(y) = C(sabit) olur. Dolaylslyla f(z,y) = Arctan 2; +C
olmalidir.



