1.

MT 131 ARA SINAV COZUMLER

tan
T = ntan— ve hm:HJrooxtan— = hmt_>0+

n

S 1=

Bt — limy o+ =522 = 1 oldugundan Fonksiyon

Limiti/Dizi Limiti Iligkisi Teoreminden lim 2 = = 1 olur. Limit Kargilagtirma Testinden tan% ile
>~ L aym karakterdedir. > < (Harmonik seri) waksaktir, dolayisiyla ) tan < wraksaktur.
>-(—1)" tan + mutlak yakinsak degildir.

(Bagka bir ¢oziim: Her n € N i¢in [0, +) C (=%, %) oldugundan, ODT den tan + = sec?(c,)+ o. s.

¢n € (0,1) sayilan vardir. sec? ¢, > 1 oldugu i¢in (her n € N igin) tan1 > L olur. >~ 1 (harmonik

seri) raksak oldugundan, Kargilagtirma Testinden, > tan% de wraksaktir)

(1) azalan bir dizi,2 € (0,1] C (—%,5) ve tan fonksiyonu (—%,%) arahgmmda artan oldugundan,
(tan ) azalan bir d1z1d1r lim tan = =lim, 100 tan L — lim, ¢+ tant = 0 oldugundan, Isaret Degigimli

Seri Testinden, Y (—1)"tan * yaklnsaktlr
Dolayisiyla Y- (—1)" tan £ Kosullu yakinsaktir.

x = 2 i¢in kuvvet serisi (mutlak) yakinsaktir. x # 2 i¢in U, = 1(11752”;)12) (z —2)" olsun (n > 0 igin

U, # 0 olur).

lim| =+ Unii| = lim }EEZﬁ; (Z—ié)ﬂ — 2| = |z — 2| olur. Oran Testinden, |z — 2| < 1 igin kuvvet Serisi

(mutlak) yakinsak, |z — 2| > 1 i¢in kuvvet serisi raksaktir. = = 3 icin seri )~ lnn(_ﬁ)lg =, o
lnn nn L' Hospital ..

olur. lim % = lim 1f = lim, o lx—% = llmx_>+oo?m—% =0 ve Zn—% (p = % > 1), p-serisi

n2
Teoreminden, yakinsaktir. Limit Karsilagtirma Testinden 7 12—2" de yakinsaktir.

x = 1 i¢in kuvvet serisi » (—1)nhlntl) oo (=1)" 122 sekline gelir. [(—1)" 22| = 1p ve

(n+1)2 n=1
> 22 serisinin yakinsakligy yukarida gésterildigi igin, (Mutlak Yakinsaklik Teoreminden) > (—1)" IF("H)

yakinsaktir. Yakinsaklik Araligi:[1,3] olur.

f'(x) = === = (1+(—2)?)" 7 oldugundan, Binom Teoreminden, |z| < 1i¢in f'(z) = S°, (_n%)(—l)”xzn

1—x2
olur. g(z) =>"7, (_n%)(—l)”zi::: olsun. K.S.T-T.T. Teoreminden, ((—1,1) araliginda)
gdx)=>", (_n%)(—l)”x% = f'(z) olur. ODT den ((—1,1) araliginda) Arcsinz = g(x) + C olur.

g(0) =0, Arcsin 0 = 0 oldugundan C' = 0 bulunur, Dolayisiyla ((—1,1) araliginda)

OO 1 p2n+l
Arcsinz = Z ( n2) (—1)"2n 1

n=0

olur. 2n + 1 = 201 i¢in n = 100 olacagmdan
FED0) = (12)(~1)10:1-(201)! = (;2)(200)! olur,

100 201

(Veya daha kisa olarak: f°)(0) = f/°)(0) oldugundan, f*V(0) = (5, )(200) elde edilir.)

100

(a) tana = & = 908 — gec ) 1 tanf, m = tan ¢ = tan(f + o) = ROHANS Gl gy = () olmasi

r “cosf 1— tan@tana
tanf = —tana = —sec — tan @ yani 2tanf = —sec6 yani sinf = —3 olma51 ile miimkiindiir.
Buda = —%, 7” iken saglanir. 6 = —% veya 0 = oldugunda teget yatay olacaktir.

(b) 2%+ 2xy + 5y* = 1 elipsini (z +y)? + (2y)* =1 §eklinde yazahm.
x +1y =-cost, 2y =sint, 0 <t < 27 alabiliriz.

Bu da x = cost — %sin t, y= %sin t,0 <t < 27 olmasina egdegerdir.
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df = 22 olur.

D, z = tan olsun. cosf =

1+2’ 1+22
@ 2 2 3 2 z 2 tan ¢
— d = — 4d :—A t _ C:_A t 2
/5+4COS(9 /9+22 & 3/1+(§)2 S an3+ 5 Arctan — +C

6. ¥2+2x+5 = (r+1)?+2% oldugundan, z+1 = 2tan § alahm. V22 + 2z + 5 = 2secf, dr = 2sec? 0 df

olur.
2x — 4tanf — 5
/ < / an 2seczed9:/4se00tant9d9—5/sec€d9
\/9:2+2x+ 2secl
Vaz+2 5 1
=4dsech —5ln|sech +tanb| + C =2vVa2?2 +2x+5—5In a:+2x—|— +:c—;— +C
7. Basit Kesirlere ayrigtiralim.
3r+1 A n B +C’x+D
(z+1)2224+1) x+1 (z+1)2 2241
den A = % =-1, C= —%, D= % bulunur. Buradan:
3z + 1 z 1 1 3 1
/ T dx—/ 2 dx—/—dm——/idx—i——/ dx
(x 4+ 1)2(x2 4+ 1) r+1 (x4 1)2 2) 2+1 2) 22+1
1 1 1 3
=-1 |+ —— —-In(z?+1)+=-A
5 nlr+ |+$le 4n(x + )+2 rctanz + C



