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MT 132 Analiz IT ARA SINAV

COZUMLER
limg 400 Arctanz = 5 oldugu MT 131 de gosterildi. Fonksiyon Limiti-Dizi Limiti iligkisi Teo-
reminden lim, ;. Arctann = 7 olur. k, = 4" — n dogal sayilarin kesin artan bir dizisi

(Ciinki (z > 1 igin)-L (4“c —z) = 4"In4 — 1 > 0 ) oldugundan Alt Dizi Limiti Teoreminden
lim Arctan(4" —n) = 5 olur.
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Z(—l)"% yakmsaktir. Oyleyse Z(—l)

oldugundan < (nin 80. kuyrugu) azalan bir dizidir. Isaret Degisimli Seri Teoreminden
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n
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x = —2 igin Z(fl)nll_ 12 .5208. 28 (?m(gn z 1) (z + 2)?" kuvvet serisi yakmsaktir. z # —2 icin

U, = (—1)"%%@4—2)2” olsun z # —2igin lim =lim (Sﬁii) |z+2[* = E|z+2

Oran Testinden 2|z +2|? < 1 igin kuvvet serisi mutlak yakinsak ve 2|z +2|? > 1 i¢in kuvvet serisi

serisi kogullu yakinsaktir.
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wraksaktir. Yani |z +2| < \[ ise kuvvet serisi mutlak yakinsak ve |z +2| > \/g icin kuvvet serisi

raksaktir. Oyleyse yakmsakhk yaricap: r = \/; olur.

(b) f(x) = Arctanz olsun. f'(z) = {3z = O () =300 (1), (|2?] < 1 igin)
2n
g(z) = Y0 (=1)" gn_:l olsun. (Bu kuvvet serisinin yakisaklk yarigapi r = 1 > 0 olur).

Kuvvet Serilerinin Terim-Terime Tiirevlenebilmesi Teoreminden ¢/'(z) = Y7 ((—1)"z*" = f(x)
oldugundan, Ara Deger Teoreminden, (bir C' € R icin) (—1,+1) arahgnda, g(z) = f(x) + C
olur. x = 0 alinrsa 0 = Arctan0 4+ C' den C = 0 bulunur. Oyleyse |z| < 1 igin, Arctanz =

32 o (~ )" olur. ayer = G oldugundan, £19D(0) = 101lay0; = 224 = 100! bulunur.

1
3. 02+ 82432 = (w+4)°+16 = 16 ((551) + 1) oldugundan () = 23/1+ (554)* = 2 (1+ (=54)*)”

4.

Binom Teoreminden (1 4 ¢)i = S°° (4) (lt| < 1ligin), t = (%‘4)2 almirsa (|2 | < 1 igin)

n:O

flz) =232, (7) (LH) =3, (2 )(21;4)1 (|l 4+ 4] < 4 igin yakimsak, |z + 4| > 4 igin wraksak)

(a)

Oyleyse yakmsaklik yarigapi=4 olur.

(«, tegetten yaricapa olan yonlii aci olmak lizere) tan o« = - = 6 oldugundan P(rg, 6y) noktasinda

W .
tana = 0y bulunur. Aym zamanda «, dik liggenin P kogesindeki acidir. Oyleyse 6y = tana =
‘Igg\l ve |OP| = r¢ oldugundan |OQ| = rofy bulunur. Dik ii¢cgenin alan1 A = 7’300 (yani, yarigap:

r0, merkez acis1 6y olan daire diliminin alani) bulunur. (Bu esitligi M.O. 250 yillarinda Arsimet
bulmustur)




5.

(b) (x—1)%+4y? = 64 denklemi ( =1y ) 7) = 1 olarak da yazilabilir. (%*1)3 =cost, % =sint

T

alabiliriz. = > 1 olmasi i¢in [-7, 5] araligi (veya cos fonksiyonunun pozitif oldugu bagka bir aralik)

secilebilir. Oyleyse © = 1+ 2/cost, y = 4sint, -5 <t< 3

(a) t = 2® — 1 alnrsa ¢’ = 322 oldugundan [ 2 Arcsin(z® — 1) dz = % [ Arcsint dt olur. Kismi
integrasyon (u(t) = Arcsint, v'(t) = 1 alinmasi ile u/(t) = \/117, v(t) =t olur)

/Arcsint dt = t Arcsint — dt = t Arcsint + m +C

t
[ 7=
Bunlar birlegtirilerek.

/x2 Arcsin(z® — 1) dz = é ((:v3 — 1) Arcsin(2® — 1) + /1 — (23 — 1)2> +C

(b) ® + 2z +5 = (z +1)> 4+ 2% oldugundan = + 1 = 2tan, —% <6 < I alahm.
dr = 2sec?0 df, x = 2tanf — 1, V22 + 22 + 5 = 2secf olur.
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1 — 423 = Az(2* +4) + B(2? +4) + (Cz + D)2?
t=0-B=1 2=2-C=-4,D=-4, A=0

2% 41 1 dz 1 1 221
el ypi - = do =" — — —2] 4—7At z
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in basit kesirlere ayrigimai:




