Leonard Euled_ % serisinin Toplam Formulint nasil buldu?
n=1

p(X) = anX" + an1x"t + --- + a9 (Gercel veya Karmak Katsayili) bir polinom olsun.
Bu polinomuntiim (gercel veya karmgk) koklerini X1, X2, -+, X, ile gosterirsek
(P(X) = an(X—X1)(X—X2)---(X — Xn) olusundan) aagidaki baintilar (Vieta Formulleri)
gosterilebilir:

X1+ Xp+ o0+ X = —22L

X1X2 + X1X3 + =+ + X1Xn + XoX3 + *++ + Xp1Xn = £Z,

X1X2++Xn-1 + X1X3**Xn + ==+ + XoXg++-Xn = (-1)™ 12

X1Xo - Xn = (1"

Son iki ssitlik taraf tarafa bolunurse:
LR T

Bulunur.

Diger taogaftan hek € R icin

X2n+1

sinx = ) (-D" oDl oldugu bilinmektedir (bunu ileride gosteregie)
n=0 ’

Oyleyse (hex > 0 igin):

smf XN 2
f(x) = Z( 1)n(2n+1)| =l-g+amt

olur.

f(x) in koklerix; = 72,x2 = 2272, -+, Xn = N%72,---

(yani hern € Nicin X, = n?z2 olur)

Euler 1735 de Vieta Formdillerinden (Buraf{&) polinom olmadgl halde bu formali
kuIIanlyoruzl)

Z S =g yamZ = = elde edilir.

Euler ayni mantlkla

o0 o0 o0
1 _ =t 1 _ = Z _ Z 1 _ _ 691x??
n4 90’ n6 945" 8 9450 93555’ ni2 638512875
n=1 n=1 n=1 n=1 n=1

formullerini buldu.
Euler daha sonra 1739 da Heigin i ﬁ toplam formultnd Benoulli sayilarn
cinsinden veren bir formal buldu. "
Siz deio’I n—14 toplamini bulmayi deneyin.
-



