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T(f) = {z€R:2-6>0, 2> +2>0, Vo —8#1}
= {zeR:2>6, x(z+1) >0, z#9} =1[6,+00) N ((—o0,—1] U [0, +00)) \ {9}
= [6,+00) \ {9} =[6,9) U (9, +00)

z+1

Glg)={yeR:y= olacak sekilde (en az) bir z € T'(g) vardir}

={y € R:y(2* — 2x) = v + 1 gekilde (en az) bir x € R\ {0, 2} vardir}

2 — 2

={y € R:yaz® — (2y + 1)z — 1 = 0 olacak sekilde (en az) bir 2 € R vardir}

(Bu soruda, y = 0 durumunu ayr1 incelemek gerekir ama sonucun degismedigini kontrol edebilirsiniz)

={yeR:A=(2y+112+4y>0}={yecR:(2y+2?2? >3} ={yecR:|y+1]> %}
= (—00,—1 = LU [~1 + £, +0c0)

Ve+T7-2 (Ve +7-2)(J/(e+7)?+2Ve+7+4) (Va2 +8+3)
22 +8-3  (Va?+8-3)({(x+ 72+ 2V +7+4)(Va+8+3)

(x4+7-8) (Va2 +8+3) B (x —1)(Va? +8+3)
a (22 +8 =9 (Y (x+T7)2+2Vx+T7+4) (- D+ @72+ 2¥r + T+ 4)
Va2 +8+3

N (z+1)(/(x+T7)2+2Vx+T7+4) (w7 1 icin)

Limitin Temel (“)zelliginden,

vr+7—2 . Vz?+8+3 « 6

(* : Limit Teoremleri)

1
lim ———— = lim —
=122 +8—-3 w2l (z+1)(Y(x+T7)2+2r+7+4) 24 4

lim (Va3 — 622+ 2) = lim z (3 (1-9) + 1) = (—00) -2 = —oo (* : Limit Teoremleri)

.HerzeRiginz —1< |z <z dir.

1
m<

2x+1 S 2.\2—51 < Qxxj—ll

1
r—1

Her z > 1 i¢in (z — 1 > 0 oldugu i¢in) 1 <

Her > 1 i¢in (22 +1 > 0 oldugu igin ) olur.

27 + 1 1\ . 2z + 1 2+ 1 .

lim 250~ qim (2 +)Z2ve lim — T2 lim £ =2 (*: Limit Teoremleri)

T—r+00 e T—+400 e z—=+o0 r — 1 r—4o00 ] — P
o . . 2z+1
oldugundan, Sikistirma Teoreminden, lim ——— = 2 olur.
T—r—+00 ngJ
.t=xz—molsun. lim(z —7) =0 ve z # 7 i¢in t # 0 olur. (z =t + 7 oldugundan)
T—T

sin(z — ) —1 sin(t+5)—1 cost—1 1—cost (1—cost)(l+cost) sin? ¢ _ sint

(r —m)sinz  tsin(t+7)  —tsint  tsint  tsint(l14cost)  tsint(l+cost) (1 + cost)

1



10.

sint sint 1

lim —— =1 ve limcost = 1 oldugu i¢in, Limit Teoreminden, lim —— = — olur.
t>0 ¢ t—0 -0 t(1 + cost) 2
sinfz —3)—1 1

Limit i¢in Degisken Degigtirme Teoreminden, lim = — olur.
= (r—m)sinx 2

f(x) =secx —x, A =2 olsun. (Teoremlerden) f siirekli fonksiyondur.
fO)=1<2=Ave f(—=3)=2+% >2= Aol
[—%,0] C T(f) ve f siirekli fonksiyon oldugu igin, f, [-%,
f(0) <2 < f(—%) oldugu i¢in Ara Deger Teoreminden, f(c) = A = 2 olacak sekilde en az bir ¢ € (—%,0)

0] araliginda stireklidir.

vardir. Bu ¢ nin, secx — x = 2 denkleminin bir ¢oztimii oldugu agikardir.

. a € T(f) olsun. Eger, her ¢ > 0 i¢in:

v —al <0 (vex eT(f)) oldugunda |f(x)— f(a)| <e

olacak gekilde (¢ a bagli) (en az) bir 6 > 0 var (bulunabiliyor) ise f, a noktasinda siireklidir deriz.
Verilen fonksiyon i¢in 7'(f) = R dir.
|5/z — V0| = /| <v5Ze (*: |z — 0] < 0 iken, **: § segiminden)

(\5/3 = ¢ olmast i¢in) § = &° segildiginde istenen kogulun saglanacagi, zaten yukarida gosterilmistir.

(a) a=1olsun. Her 1 <z < v2i¢in ([#*] = 1 olur ve) f(z) = -1 olur.
(Tek Tarafli Limitlerin Temel OZelliginden) hm f(z) = r? 11 olur.
xlir% (x—1)=0ve her v > 1i¢in — >0 oldugundan h lim 2 —— = o0 olur.
f, 1 de sonsuz tipi siireksizlige sah1pt1r.

(b) @ = 2 olsun. Her 2 < z < /5 igin ([#%] = 4 olur ve) f(z) = -%; olur.(Tek Tarafli Limitlerin
Temel Ozelliginden) lim f(z) = ligl —L olur. Teoremlerden (Rasyonel Fonksiyonlarm Limiti ve
Tek/Cift Tarafh lelt Ih§k1$1 Teoremleri) xlg; il = 4 olur.

Her V3 < = < 2 i¢in (2] = 3 olur ve) f(z) = - olur. (Tek Tarafli Limitlerin Temel
Ozelliginden) JL%E flz) = mlir;{ —3- olur. Teoremlerden (Rasyonel Fonksiyonlarm Limiti ve Tek/Cift
Tarafli Limit ﬂi§kisi Teoremleri) xlirgl_ % = 3 olur. Boylece, f nin, 2 de, sigrama tipi siireksizlige
sahip oldugu gosterilmig o“lur.

(Tek Tarafli Limitlerin Temel Ozelligi ve Limit Teoremlerinden) xlg(l)l f(z) = xlim ? = 1 olur.

(Tek Tarafh Limitlerin Temel Ozelligi ve Limit Teoremlerinden) zli%l— flz) = a;ligl (z* — x) = 0 olur.
(Tek/Cift Tarafli Limit Iligkisi Teoreminden) Sag ve sol limitler farkli oldugu i¢in f nin, 0 da limiti
yoktur.

f; 01igeren bir agik aralikta tanimli, ama 0 da limiti olmadigr igin (Siireklilik igin Limit Kriterinden)
0 da siireksizdir.

Tiirevlenebilen Fonksiyonlarin stirekli olusu teoreminden, f, 0 da tiirevlenemez.



