MT 131 Analiz I Ara Smav Coziimler

a) Dy={zc€R:x>0ve 12 +42 — 22 > 0 ve V12 + 42 — 22 # 0}=
{reR:z>0vel2+4r —22 >0} =[0,+00)N(-2,6) = [0,6)
b) Kapal tiirev alma yontemi ile 2zy + 332% +sin(z +y)(1+ j—g) =0
dy 2xy + sin(z + y)

olur. Buradan — = ————— = elde edilir.
dx 2 +sin(z + y)

a) f(z) =sinx + cosx — x olsun. f tiim R de siirekli bir fonksiyondur.
f(0)=1>0ve f(§) =1—-F < 0ve f[0,7] arahginda siirekli
oldugundan (A = 0 alarak) Ara Deger Teoreminden en az bir ¢ €
(0,%) igin f(c) = 0 olur. Bu ¢ say1si igin sin ¢ + cosc = ¢ olur.

b) f(z) = ¥z ,b=123 , a = 125 olsun. f(b) =~ f(a) +df = f(a) +
F@)b—a) dir. f'(2) = == f(@) = 5.f'(6) = 7=.b—a = 2 di.
Buradan /123 ~ 5 + ;—52 = % elde edilir.

3-Vitz B-V5+2)B3+Vh+a)1+v5—2) (9-(G+z)(1+v5—z)

a) 1-vbh—z (1-+5 —x)(3—|—\/5—|—m)( +vh—z) (1-(G-2)B+Vb+xz)
U-2)d+vo-z) 1+ ( # 4) oldugundan hmw:
(z—4)B+V5+z) 3—|-\/5—|- 411 —5—z
S SR L e B
lim 51 Viis 6 3 ulunur.
cos 75f cos TF (1 + /) cos T5F (1 + /)

b) =V = 0-voi+tva) - ,t =2 —1 olsun

x — 1 iken t — 0 ve z # 1 igin ¢ # 0 oldugundan degisken degisikligi
yapabiliriz.

cos ZE(1+/x) cos”(1+t)(1+\/1+ t) . cos(BE+Z)(1+VI+ )
m-—2"— 7" = lim = lim

z—1 1—=z t—0 t—0 —t
) —Sln2(1+\/1—|-) ) Slnz(l—l—\/l—l—)

lim = lim

t—0 — t—0

s = %t olsun t — 0 iken s — 0 ve t 75 0 i¢in s # 0 oldugundan

Smf(1+ T+1) y psins(l+4/1+ 2
im —

degisken degisikligi yapabiliriz. }in(l) 15
_ 5— S
T alinarak tek bir de gigken deg1§1k11g1 ile de yapilabilirdi)

molur. (t = ™

T +sinz rz—1

. THsnr .. A <sing < 9 el

a) wgr}rloo ) limitini bulun.—1 < sinx < 1 oldugundan o
z +sinx z+1 ) z+1 . r(1+ 1)

< olur. lim ——— = lim ——%— =

va?+1 V2 + r—+o0 /2 + 1 T—+00 |z[y/1+ L&
xr



1+  1-0

lim L = = 1 oldugundan Sandvig Teoreminden
lim rtsmr =1 olur.

[ ]: tam deger fonksiyonu tamsayilar diginda siirekli, sin fonksiyonu

heryerde siirekli oldugundan f(z), sin z in tamsay1 olmadig: her yerde

siireklidir. Bu aralikta sinz i tamsay1 yapan z ler yalnizca z = 0

ve z = 5 dir. =1 < z < 0i¢in —1 < sinz < 0 oldugundan
[sin ] -

-1
lim = lim — = 4o0 dur( lim, ,o- 5 =0 vex <0
z—0~ x rz—0- X

i¢in _71 > 0 oldugundan). f, 0 da sonsuz tipi siireksizlige sahiptir.

0<z<m,z# 5 i¢in 0 <sinz <1 oldugundan lim [sinz] =

T35 X

2
lim 9 =0Ama f(g) = — # lim f(x)oldugundan f, 7 de kaldirilabilir
=5 T s TG

stireksizlige sahiptir.

1 1 —2Azx
ron e fled+Ax)— f(x) . aFAn=T1  Za—1 _ . Qetln)-1)@a-1) _
F) = Alolclgo Az N A.lalcgo Ax o AI;EO Az -

A Bt An) D@ =1 @z —1)

Eger her € > 0 igin

|z —a| < ¢ iken |g(x) — g(a)| < €

olacak sekilde bir § > 0 gercel sayis1 bulunabiliyorsa g, a da stireklidir
deriz. € > 0 verilsin

|z — 3| <6 iken |(z —3)%2 - 0| < ¢

olacak sekilde bir § > 0 gergel sayis1 bulmaliyiz.

lg(x) — g(a)| = |(x — 3)? — 0| = |z — 3|2 < 6% = € Yani § = /e almak
yeterlidir.



