1 a) Dgoy = {x : x € Dy ve f(x) € Dy} dir. ={zeR:z-2>
0,vx —2# 0} = (2,+00) olur. f(z) € D,y olmasi -1< \/7<3demekt1r

Bu (x > 2 oldugundan) \/;— < 3 olmasma egdegerdir.-*5 < 9 ,-%5 —9 <
0,% ;99”2“8 0, (r_z)fg_ﬁ) < 0 (Zaten z > 2 oldugundan) z € (3,6) olur.

Dyor = (3,6) bulunur.

1Lb). f(z) = xsinz — cosx olsun. f(0) = =1 < 0 ve f(3) = § > 0
oldugundan A = 0 sayis1 f(a) ile f(b) arasindadir. f her yerde tanimh ve stirekli
oldugundan [0, ] araliginda da siireklidir. Ara Deger Teoreminden en az bir
c € [0,F] igin f(c) = 0 olur.c # 0 oldugundan ¢ # —c dir ve f(x) cift
fonksiyon oldugundan f(—c¢) = 0 olur.c ve —¢, xsinz = cosz denkleminin iki
farkh ¢éziimiidiir.(Ara Deger Teoremi kullanarak her n € N icin (2nm, 4%t 1)

araliginda en az bir ¢6ziim oldugu gosterilebilir)

2.a)lim V22-2  _ i (V2z2—2)(V2x+2)(§/(x+6)2+2 Jz16+4) — lim (20—4)(J/(2+6)2+2 ¥z+6+4)
' T2 Y 6-2 T2 (Yaro-2)(Y(@16)2+2 Vato+)(Vat2) o T2 (24+6-8)(V22+2)

i 2({/(e+6)2+2 YT T6+4) _ 2(44414) 6
= 1M, _59 (\/ﬂ+2) = 512 =
(limg—o ¢/ (x+6)2 = {/lim,o(z +6)2 = V64 = 4,lim, 2292 +6 =
2¢/lim, 0 (x + 6)
=28 =4,lim; 04 =4,lim,; o V22 = Vlimy_0 2z = V4 =2, lim,_,52 =

2 ve Limit teoreminden.)

; \/27 1 (22+vV422+182+1) (22 —v422+18x+1)
2b) limg—s oo 22+V422 + 182 + 1 = lim,—, oo 2o— Vi 50T
40— (4e? 1804 _ q5 _ —08e4D) g —x(18+1)
20—+/Ax2F18x+1 T 0 op VAzZH18z+1 Tr—oo 2z,1ﬁ12¢4+g+%

=limg oo

x — —oo oldugundan x < 0 varsayabiliriz ve Va2 = |z|] = —z olur.
lim —o(18+;) = lim B - R TN _—as+y)
e 5\/4_"_18_‘_% T— —00 o2t /744_%_’_1%) T——00 o /74+%+1%

limgoy— oo (—18—1 18- _ _
iMoo (= ) 180 = 184 = 52 bulunur.

limg s — W(2+\/4+18+ 1 2+\/1iqu (A By 2V

sin3z t=2—m sin 3(t+mw) _ hmt 0 sin(3t437) cos(5t+57) toplam agl formili

3.a) limg lims_,q

tan 5x tan5(t+m) - sin(5t+5m)
hmt%o sin_3sti;o5st5t
= lim;_,q %3 Sigf’t sir51t5t cosbt = = - 5t lim;_,q cos bt
u=3t,v=>5¢ %3 lim,, Sizu limvjo T limvﬁo cosv = 5 21-1-1= _53

b)% her x < 1 i¢in siirekli ve tam deger fonksiyonu tamsayilar disinda

siirekli oldugundan bu fonksiyon sadece z = 1 ve 22 — /2 € Z (ve x > 1) iken
1 ‘/§2+1ve —‘/5;2

suireksiz olabilir. Bu aralikta bunlardan sadece vardir.

i)a = 1 i¢in limy,_,1+ f(x) = lim,_,1+ [Qw f] =0(l<z < \/52"’1 igin 0 <
20 —v2<1ve f(z) =0 oldugundan)

. t= TL—T 7 si (t+71—) . _ i
sin T sin mwsint
hmx_n— f (.’L‘) = hmm_>1+ Z—1 hmt_)o - = llmt_)0+ - =

— olur.
lim, 1+ f(z) ve lim,_,;- f(z) var ama farkli oldugundan f(z) 1 de sigrama
tipi siireksizlige sahiptir.



. . 20—+/2] a<z<a+0,5 igin 1<2z—/2<2
iil)a= f“ olsun a > 1dir. lim, .+ f(z) = lim,_, o+ [22-v2) =

rz—1
lim, .+ ﬁ == 1 olur
lim, .o f(2) = lim, g+ [22_\1/51 1<w<a igin 0<2z—V2<1 lim, .+ 0 = 0 olur.
lim,_,,+ f(z) ve lim,_,- f(z) var ama farkh oldugundan f(z), a = ‘fH

’da sicrama tipi siireksizlige sahiptir.
S, 1

. 1 [22—V/2] a<z<2 igin 2<2z—/2<3
iii) olsun lim, o+ f(2) = lim, o+ = =

. 2 o
lim,_,q+ =5 = 7=yolur.

[2z—/?2] 1,5<z<a igin:1<27;—\/§<2 . 1

1
T—1 lim, o+ 727 = 773

limg o f(z) = limy,_, - - —

olur.

Yine lim,_,,+ f(z) ve lim,_,,- f(x) var ama farkli oldugundan f(z), a =

@ "da da sigrama tipi stireksizlige sahiptir.

1 2

1 . —2/1(x+1)—2-1 1 _2
da)i) £ (cos(557)F) = —sin((35)$) 3 (35) (M) = Fsin(3)H) ) o
sinz \41 sinz \—2 /cosx(l+cosz)—sinz(—sinx sinz \—4% cos T
)%((1+c05$)5) = %(l—i-cosw) r( ( (1—&-2051)2 ( )) = %(lﬁ-cosx) 5((11-:rcosw)2)

|

\_/

o

1 Vetl—vat1tAx
4)f(2) = limag o LEEE B _ limy, o LEerlias

Ax Ax - hmA“"_m Axvar+1Va+1+Az
lim (Vz+l-—Va+i+Az)(Veti+vati+Az) lim (z+1)—(xz+1+Ax)
Az—0 Az/z+1Vx+1+Ax(vVr+1+Vz+1+AT) Az—0 Azv/z+1V/z+1+Az(vVr+1+V2+1+Ax)
=lim —Oz = lim -1
Ar—=0 Ay /ot ivVetit e (VatitvVatitAz) Ar—=0 T ot 1t Az (vVatltvVatltAr)

\/Tl)g, f ( ) ﬁ elde edilir.
5a). y= m‘g, y(xr + 1) = /x,(x > 0 olmasi gerektiginden y > 0 olur)
vz +1)% = 2,92 + (2y®> — 1)z — y?> = 0. Bu denklemin (z icin) bir gercel
¢oziimii olmas icin A = (2y? — 1) — 4y* > 0 olmalidir. Buda 1 —4y? >0

Vr+l—vax+1+Ax

2>0igin

olmasi demektir. Bu da, y = ~VZ denkleminin bir gergel ¢oziimii olmasi igin

z+1
0<y< lolmasmln gerekli ve yeterli olmasi demektir. Ry = [0, 5] olur.

5. b) dJ,(l-‘ry) d (sm( )) = %1 ve (y +2:Dyy')(1+2y)fxy 9y’ —COS(%)(yli;y) _

dz (1+y)
0 bulunur. 3" i¢in ¢oztliirse:
2zy(l+y)—zy? - 2y(14+y)+y(1+y)® cos(¥
(B —cos() Dy = 75— cos(%) buradan day’ = SR



