MT 131 Final Smavi 2007 Coztimler

1. (a) Kapal tiirev alma yontemi ile:%(tang + 2%y%) = L(1)

2e Y2y 3 2,21\ _
sec? T - ( " )+ (2zy® + 32%y*y') =0
y’(—y% sec? % + 32%y?) = —i sec? % — 2713
1.2z 9.3 2z 5
J , sec” & 2y Y sec y+2xy

— sec? i 3x2y?  xsec? .- a2yt

=64, b= 65 igin V65 = P2(65) ve Hata= | R3| olur.
fll@)=3a75, f'(x) = P 3, f(x) = 2275 olur.

D

Py(x) =4 +13% :1;1— 64) s (r—64)2 =4+ S(x —64) — 555 (x — 64)?
3 ~o

Bir ¢ € (64,65) icin) Hata= 65 — 64)3 = = olur.
( (64,65) icin) i 3!8( ) 27-¢3-6 8l-c3

64 <c< 65 oldugundan c3 > 645 = 4% ve dolayisiyla

Hata< & 48 = 53()5% olur.

2. (a) f, a da siirekli oldugundan
f(a) = lim f(z) = lim (f(:v) — (ma+n)
r—a r—a T — Q
( Kisaca: bolimiin limiti var ve paydanin limiti 0 oldugundan, payin da

limiti 0 olmalidir) olur. z # a igin
flx) = fla)  f(x) = (mxz+n)+ (mx+n)—(ma+n) f(x)— (mz+n)

(x —a) + (mx +n)) =ma+n

T—a T —a T—a
oldugundan
f(a) = limM: lim <f(x)—(mx+n) —|—m) =0+ m = mbu-
z—a T —a z—a r—a

lunur.

xT

(b) limy—jo0 1= = 22 belirsizligi.

lim, 4 % = lim, ., * = +00 oldugundan L’Hospital Kural ile

lim, o > = +00 olur. Yatay asimptot yoktur.lim, .o+ ;> = %o = 0.

T : 1 B

r > 1igin = > 0 ve lim,_;+ 2* = 0 oldugundan lim,_;+ {~ = +00
olur . (f(x), her x > 0,z # 1 i¢in siirekli oldugundan ) diigey asimp-
tot yalmzca x = 1 de vardir. f'(x) = 1(” )% oldugundan e yegane kritik
sayidir. 1 < z < e igin f'(z) < 0 ve z > eigin f'(z) > 0 ve f, e de siirekli
oldugundan I. Tiirev testinden f(x), e de bir yerel minimuma erisir.

3. (a) 2 belirsizligi vardir. - (tanh™" x — x) = 5 — 1, L(Arcsinz — z) =
ﬁ—l Yine 2 belirsizligi vardir. 4 (-5 —1) = (1_2;”2)2, %(\/11_362 —1)=
2z

T

lim,_o 20" — 2 ki kez L'Hospital kural ile

(1—x2)3 m
: tanh—! z—
lim,_,o 22222 — 9

Arcsinz—x

Incos *
—T 5 Y belirsizligi.

x

(b) 1% belirsizligi vardir. In(cos 1)* = zIn(cos 2) =



—gind (;—21)

d 1y — z — —tanl.(=l) 4(ly=-=zl
Z-(Incos ) = " =—tan (=) (3)= =
X
. —tani-(z) ) . e
lim, 4o - = lim; 4o —tan =0 (Bileskenin limiti teore-
-z
X
minden)

L’ Hospital Kuralindan lim, ;o xIn(cos 1) = 0 ve bileskenin limiti te-
oreminden (e”, 0 da siirekli)
lim, . o0 (COS 2)* = elimo— oo wln(cos 1) — o0 — 1 glyr.

S = nrl = wry/r? + h? maksimum yapilacak. (h < 1 de olabilir ama bu-
lacagimiz formiiller degismez) Pisagor toereminden (h —1)? +r? = 1 Buradan
r=+v2h—h?ve S =my/(2h — h?)(2h) = mv/4h? — 2h3 bulunur. S = f(h) =
mV4h? — 2h3 maksimum yapilacak. 0 < h < 2 olmalidir. 0 ve 2 sayilarinda
fonksiyon siirekli ve degeri 0 oldugundan [0,2] araligi kullanilabilir. f'(h) =

W\/% = 0 (igteki yegane kritik say1 h = 3 ve f(3) > 0, f(0) = f(2) =0

oldugundan maksimum degere h = % iken ulagihir. » = 2h — h? = %ﬁ
olur.Veya (0 ve 2 yi hi¢ gézoniine almadan):
0 3 2

+
ft) |/ N
Maks

(a) 1. x>0 igin:

V1—22

6 = arccos x

den tan(Arccosz) = 1;‘”2
olur.x < 0 iken —z > 0 oldugu igin, yukaridaki esitlikten
#ﬁ)z = tan(Arccos(—x)) = tan(m — Arccosz) = — tan(Arccos x)



olur. Her iki taraf —1 ile ¢arpilarak = < 0 i¢in de
tan(Arccos ¥) = Y12 oldugu gosterilmis olur.

eY_e—Y
7 eY+e Y

ii. y = tanh™'z olsun. tanhy = = = x olur. u = €Y alinirsa

Zi; =z, (I-2)u*=1+xveu =+ }f—i ve u = €Y > () oldugundan

U = 4z ve tanh_lx:y:hlu:hl e _ llnH—x bulunur.
—x 11—z 2 11—z

(b) f'(z) =ex(F), f'(a) =ex(F) +ex(F)=er =0, 2= -1
_% 0
éréﬁ — i ——f(x), -1 de titrevlenebildigi ve biikeyligi
Buk. Nok.

degistigi icin biikiim noktasina sahiptir. f (—%) =1

(&
Biikiim noktast: (—%, eig)



